Limes funkcije i neprekidnost

MATEMATIKA 2

Damir Horvat

a®> — b*>=(a—b)(a+b)

Prvi nacin
e Faktorizacija nazivnika preko formule za razliku kvadrata

2= V)
VR R+ VR)

VEo2 L R
_Xm22_\/)_(2

lim
x—4 4 — x

-1 1
2+vV4 4

. -1
:lﬂ2+\/;§

uvrstimo x = 4

FOI. Varazdin e Znamo da za svaki x € R vrijedi v/x2 = |x|.
e Kako x teZi u 4, slijedi da je x > 0 pa je |x| = x.
e Stoga je u ovom slutaju v/x2 = x.
e Isto tako, zbog x > 0 je v/x2 = /x°.
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Drugi nacin a* — b* = (a— b)(a + b)
Zadatak 1

L y/x =2
Izracunajte lim

x—4 — X
RjeSenje
e Zadatak ¢emo rijesiti na tri razli¢ita nacina.
0

Vx=2 dobivamo neodredeni izraz =.

e Uvrstavanjem x = 4 u izraz T 0

e Potrebno je skratiti zajedni¢ku nulto¢ku x = 4 od brojnika i
nazivnika.

e Sljedeca tri nadina pokazuju razli¢ite ideje kako to mozemo
napraviti.
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e Racionalizacija brojnika preko formule za razliku kvadrata

—1 f*“‘\/)_<2—22
\/__2—Iim\/__2-\/}+2—l|m x—4

C ox—4 4 —x \/§—|—2_x—>4(4—x)(\/§+2)
—(4—x) _ -1 -1 1

x4 (4 — x) (v/x +2) 12 g Vit2 4

uvrstimo x = 4

e Racionaliziramo brojnik koristeéi formulu za razliku kvadrata.

e Popravimo Sto smo pokvarili tako da ispada da pocetni izraz
mnoZimo s 1.
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a®> — b*>=(a—b)(a+ b)

Tredi nadin

e Koristenje supstitucije i formule za razliku kvadrata

m\/_—zzl\/}:t, Xth]:r t—2

m =
x—4 4 — x X—>4, t—2 t—2 4 — t2
e —(2—1) - - 1
— lim — — —
t=2 (2 —t)(2+t) H22—|—t g
uvrstimo t

e Stavimo supstituciju 1/x = t.

Kvadriranjem dobivamo x = t2.
Kada je x jako blizu 4, tada iz t = \/x slijedi da je t jako blizu v/4 = 2.

Kona&no, svodimo limes na novu varijablu t.

Zadatak 2

Izracunajte sljedece limese:

)i 3 +1
a me1x2—x—2

3
+1
b) X|_|>n21 x2—x—2

x3+1
¢) lim
x—=2+ X% — x — 2

4/53 6/53
y RjeSenje
0.4 + a)
N ) — 1 dobi 0 | Treba faktorizirati brojnik i nazivnik tako da
f(x) = 4 x za x = —L dobivamo skratimo njihovu zajedni¢ku nultogku.
021 fé
x3+1  (x+ 1) =x+1)
im ———— = |im
| | | | | | | | | | x==1x? = x =2 x——1 (X+1)(X_2)
2 4 6 8 10 12 14 16 18 20 %
-0.1 1t .o x*—x+1 (-1)*—-(-1)+1 3
= lim = S a—
x=-1 x—2 —1-2 -3
—0.25 ¢
uvrstimo x
—0.4 uklonjiv prekid
05 | u totki x = 4 2+ b3 = (a+ b)(a® — ab+ b?) X = —1, xp=2
—0.6 ¢ X1 1 xp su rjeSenja jednadzbe
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ax® + bx +c = a(x — x1)(x — x2) X2+ bx+c=0
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2+1 9
2-2-2 00—

i x3+1
m =
x—2— X2 — x — 2

= —00

Kako x — 2—, tada je x jako blizu broja 2 s lijeve strane.

Dakle, uvrstimo x = 2 u izraz i imamo na umu da je to broj koji je manji
od 2 i jako blizu broja 2 (npr. 1.99).

Stoga je x? — x jako blizu broja 2 takoder s lijeve strane. Na primjer,
1.992 — 1.99 je jako blizu 2 i manji je od broja 2.

Zakljutujemo da je x? — x — 2 jako blizu broja 0 takoder s lijeve (minus)

10+

uklonjiv prekid
utotkix=-1 27

U to¢ki x = 2 funkcija f
ima prekid druge vrste

strane. Na primjer, 1.992 — 1.99 — 2 je jako blizu 0 i manji je od broja 0. 4 6 3 X
Kada 9 podijelimo s jako malim negativnim brojem, dobivamo jako veliki
negativni broj. Bl
f —
(x) x2 —x—2
8/53 10/53
C
) i x3+1 22 +1 9 n
im = = — =400
=24 x2—x—2 22-2-2 0+
Zadatak 3
Kako x — 2+, tada je x jako blizu broja 2 s desne strane. lzracunajte sbedece limese:
Dakle, uvrstimo x = 2 u izraz i imamo na umu da je to broj koji je veli . Vv14+2x—3
od 2 i jako blizu broja 2 (npr. 2.01). a) thoo \/— _ 9
Stoga je x> — x jako blizu broja 2 takoder s desne strane. Na primjer,
2.012 — 2.01 je jako blizu 2 i ve¢i je od broja 2. V14 2x—3
Zaklju¢ujemo da je x2 — x — 2 jako blizu broja 0 takoder s desne (plus) b) )I<|Ln4 \/_ -9
strane. Na primjer, 2.012 — 2.01 — 2 je jako blizu 0 i veéi je od broja 0.
Kada 9 podijelimo s jako malim pozitivnim brojem, dobivamo jako veliki
pozitivni broj.
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Rjesenje e Najveca potencija u brojniku je 1/x. y
a) o Najveéa potencija u nazivniku je \/x.
o Dijelimo brojnik i nazivnik s v/x. V2 T
4
T+2x 3 ’ f?
3 o m _3 i T T X B 1 | uklorijli(\./ prekid y = \f?je desnfa hlc:ri"zor:ctalna
~ —W~—>X_>+oo \/__ 5 = am. \/)_( 5 = u to¢ki x =4 asimptota funkcije
VX /X 0.8
1+2x 3 1+2_i 06
: X VX : X X
= lim = lim =
X——+00 2 X—+00 2 0.4+
1—— 1——
VX X VIt 2x—3
0.2 1 f(x) = =
072-0 2 VX
— = —_— = \/5
r,qvvvvm#’ ]- - 0 ]- % % % X
- -2 2 4 6 8 10 12 14 16 18 20
im —=0, ¢c,peR, p>0
x—+o00 XP 12/53 14 /53
b) P a* — b* = (a— b)(a+ b) Zadatak 4
za x = 4 dobivamo —
0 o . . T ]
ffrﬂv Izralunajte sljedece limese:
i \/1+2x—3_|, V1+2x—3 1+2x+3 Vx+2 log- (1 + 5x) _ 3x
x—4 \/_—2 x—4 \/_—2 \/)_(+2 \/1—|—2X+3 a) >I<I_>mOT b) >|<I—>rr}J|n(1—2X)
i (1420-9  Vx+2 i 2X—8 Vx40
= lim : = lim : =
Joaly R— VIt2x+3 x4 x—4 J/1+2x+3 Rjesenje
|- 2. (x—4) X A2 |' 2. (VX +2) RjeSavanje navedenih limesa svodi se na tabli¢ni limes
=4 x—4  \1+2x+3  x=24y/1+2x+3 ! log,(1+x) 1
im ——— = —.
x—0 X Ina
_ _2-(V4+2) 8 8 4
uvrstimo x = 4 = = 112443 9+3 6 3 Specijalno, za a = e dobivamo
e Racionaliziramo brojnik i nazivnik preko formule za razliku kvadrata. lim M —1
e Racionaliziramo brojnik i popravimo $to smo pokvarili. x—=0 X
e Racionaliziramo nazivnik i popravimo $to smo pokvarili.
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. log, (1+x 1 b o In(1+x
2) . 0 lim 8 ( ):— ) 0 lim ( ):1
za x = 0 dobivamo — x—0 X Ina za x = 0 dobivamo — s 2
0
.frfog7(1+5x) Bx=t, x=1% . log; (1+1t) f‘j—é t 3.t
lim ————= T im ; m X _[Tx=t x=—a 2
x—0 X x—=0 t—=0 t= 2 : x=0In (1 — 2x) x—0, t—0 =0 In(1+1t)
. log; (1+1) 1 . log,(1+t) 5 1 5 3
= lim —5— = —|i =s—== 5 3 1 31 3
t—0 g-t gt—>0 t 2 In7 2In7 :|im—2:——|im—:——-—:——
5 5 t—0 In (1 + t) 2 t-0 In(1+ t) 2 1 2
t t
e Stavimo supstituciju 5x = t. O SEND SMFIE) =27 6 .
o Dijeljenjem s 5 dobivamo x = % > Dijefianiem S =2 Sl x = =g S .
o ek fo s fielko biFean @, G B2 .= B et 6 e & felio biFeaw 50 = @ e Kada je x jako blizu 0, tada iz t = —2x slijedi da je t jako blizu —2-0 = 0.
5 . . . e Kona&no, svodimo limes na novu varijablu t.
e Konaéno, svodimo limes na novu varijablu t.
16 /53 18/53
y y
3x
= 1 T
f(x) = log; (1+ 5x) M= (1—2x)
24| 1 2x
-4 35 -3 -25 -2 -15 -1 -05 05 X
1.8\ uklonjiv prekid 14
u tocki x =0 uklonjiv prekid |
u totki x =0
5
2In7
0.6 T
—0.2 05 1 15 2 25 3 35 4 45 5 %
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x—0 X
. 3x ) . . . za x = 0 dobivamo 0
e Funkcija f(x) = ————— ima takoder uklonjiv prekid u to&ki 0
In (1 —2x) dodamo i oduzmemo 1
x = 1. Kako je Df = (—00,1)\ {0}, dovoljno je samo izratunati
limes s lijeve strane i vidjeti da je to kona¢ni broj. lim -5 — lim F-5+1-1 = lim (3*-1) - (5" -1) —
x—0 X x—0 X x—0 X
3 L > > 3¥—-1 bH-1 -1 5 —1
lim 3x 2 2 2 _ :Iim< - ):Iim — lim =
xa%— In (1 — 2X) In (1 5. %) In (O_|_) —00 x—0 X X x—0 X x—0 X
3
= 1In3—Inb= Ing
e Kada je x jako blizu broja % s lijeve strane, tada je 2x jako blizu
broja 1 s lijeve strane. Stoga je 1 — 2x jako blizu broja 0 s desne
strane.
20/53 22/53
Zadatak 5 a) Drugi natin im F-1_..,
Izraunajte sljedece limese: X
3 — 5% 5x—4 _ 25
a) )|<I_>n'6 X b) >|<I—>m6 3% — 18 za x = 0 dobivamo 0
. (3 3\"
Rjesenje I_ff: v - . (5) 1)
Rje$avanje navedenih limesa svodi se na tabli¢ni limes T x T Aan X a0 ' X N
.oa-—1
lim =Ina.
x—0 X (3)X )
Specijalno, za a = e dobivamo — im5- lim 5 5. 21 m2=n2
» 1 x—0 x—0 X
lim —— = =1.
x—0 X
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i nadi oa—1
Y b) Drugl nacm za x = 6 dobivamo 9 lim —Ina
0 x—0 X
1 uklonjiv prekid
u totki x =0
525 3x—18=t, x=3t+6]_
‘ # # # # # # 6 3x —18 -
2 15 ﬁ\e&\/ 0.5 1 15 X ) x—=6, t—=0
(3t+6)—4 ) L o
. b\3 —25 . b3 25 . b3 .5°—-25
= lim = |lim = lim —ru a """ =
t—0 t t—0 t t—0 t
1, Nt log, x* = klog, x
25 (53 - 1) (50) -1 L os
= lim =25lim ——~*—— =25In53 = —1Inb
t—0 t t—0 t 3
f(x) 3% _ 5x e Stavimo supstituciju 3x — 18 = t.
X) =
X e Tada je 3x = t + 18 pa dijeljenjem s 3 dobivamo x = %t + 6.
e Kada je x jako blizu 6, tada iz t = 3x — 18 slijedi da je t jako blizu 0.
e Kona&no, svodimo limes na novu varijablu t.
24 /53 26 /53
b) Prvi naéin oa—1
) zax:6dobivamo9 lim =Ina y
x—0 X 5x—4 _ 25 20 +
) =318
X~ uklonjiv prekid
' 54 —-25 5t _25 |x—6=t x=t+6 17 + u totki x = 6
im———— = lim —— = —
x—6 3x — 18 x—=6 3(x — 6) x—6, t—0
Zins -
. 5(tH0—4 _o5 5H2_25  5t.52_25
= lim =lm——=Ilim— =
t—0 3t t—0 3t t—0 3t 10 1
25 (5t — 1) 25 bt —1 25
= lim = — lim = —1Inb
t—0 3t 3 t=0 t 3
5 i
e Stavimo supstituciju x — 6 = t.
e Tadajex =1t +6.
e Kada je x jako blizu 6, tada iz t = x — 6 slijedi da je t jako blizu 0. ; ; g g g g
Y L . -6 —4 -2 2 4 6 X
e Konacno, svodimo limes na novu varijablu t.
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Zadatak 6

lim =— =1 Neka je a € R\ {0} proizvoljan. lim =1
Izrakunajte sljedeée limese: =X x=0 X
. tgx VXx+4 -2
a) lim —— c) lim + __sinax  |ax=1t, x=1 . sint . asint
x=0 X x—0  sinbx lim = a|=lim—— = lim =
. x—0 X X — O, t—0 t=0 t—0 t
. osin(2x —m
by fim S(2X =) a
x—Z T .
2tg<X 2> sin x — a1l sint_ 1= :
lim —= =1 - My —a+t=a . sinax
. 0 x=0 X lim =a
Rjesenje |, x — 0 dobivamo 0 e
a) §
sin x t
. . tgax ax =t, x=-= ) t . atgt
I X i J€OSX_ _ |jyy >NX I|mO 83X _ ’ a|= Im?)i = Img tg =
im — = |lim =22 = |im = -0 X t— t—
x—=0 X x—0 X x—0 X COS X X X = 07 t—0 5
, sin x 1 sinx 1 1
=lim [ — - = lim - lim =1- =1 :a,”mtgt: 1= 3
x=0 \ X = COSX x=0 X = x—=0cosx cos0 . tgax t—0 t
lim =
2853 X0 3 30/53
b) Prvi natin . 0
za x = — dobivamo —
2 0
B o
X
Il : T _ s
%x Iimsm(2x—7r)_ X—5=t x=t+tz|_
=N ~ Jus TT E
§>§ x—>2tg<x_§> X—)2, t—0
=< s
H T
. sn <2-<t—|—§>—7r> sin(2t+m—m) . sin2t
X = lim = lim = lim =
t—0 tgt t—0 tgt t—0 tgt
sin 2t i sin 2t
podijelimo brojnik . t t'l;% t 2
ST = lim — =2
i nazivnik s t t—o tgt i tgt 1
t t—0 ¢
. sinax . tgax
lim =a lim 22X _ a
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b) Drugi nagin za x = g dobivamo g Napomena

; _ = _ 47 .. sin(2x —m) .
lim " (2x —m) _ 2x—m=1t, X 2 | — e Domena funkcije f(x) = M je Df = R\ {gﬂ' ke Z}.
x—3 T ™ _
ﬁ21;g<x_%> X%E, t—0 tg<X 2)
e Pravilo pridruzivanja funkcije f na Dr se podudara s pravilom
— lim sint i M osint pridruZivanja funkcije g(x) = 2sin® x &ija je domena D, = R.
t—0 tg (t-|—7’(' _ E) t=0 tg t t—0 tg lt
2 2 2 2 e Dakle, u svim totkama oblika gw za k € Z funkcija f ima
] ] uklonjive prekide, tj. moZe se dodefinirati u tim totkama tako da u
sint . sint .. . . .. . ,. -
. - — lim — njima bude neprekidna. To moZemo napraviti na sljedeci nadin:
podijelimo brojnik I t _t>0 t . 1 )
inazivnik st ¢ho wlt gl L
22 lim —2_ 2 P B o (K 2-(£1)2=2, k neparan
t t—0 t f(§7r> = g<§7r> = 2sin <§7r> =
2-02=0, k paran
. sinax . tgax
lim =a lim =
x20 X =0 X 32/53 34 /53
b) Treéi naéin - 0 sin 2x = 2sin x cos X sin (2x — ) y
zax=7 dobivamo 8 f(x) = ﬁ )
tg (x — —————— uklonjivi prekidi
2
fﬁ_’ o = NN
i S0 (2x —m) i 2
im —— = = lim =

~ 2sin <x - %) cos (x — %>7 ~ 2sin (x - g) cos? (x — %) _S5p —2r _3p -m T T 3 0T 3z 2 5 %
= lim = lim —
XH% H T X%% . < o E)
sin (x 2) sin (x — 3 ,
—7 N/ dvoini -
cos (X — 5) razlomak g(x) = 2sin” x
2 41
. . . . ™
= lim <2cos2 <x — E)) = lim (2sm2x) =2.s5in°==2.12=2
X%% 2 X%% 2
timo x = ~ 5 _or 3 _ x Y % 3L o 9 x
- . uvrstimo x = 37 —27 —3r -7 -3 z 3n 2 m
cos (x — 5) =sin x
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c) zax:Odobivamo% a® —b*=(a—b)(a+b) y
fé =1
fim YXTA T2 VX A2 VXAt 2

x—=0  sinbx x—=0  sinbx \/m+2 51

4)— 4 15 |
— lim (x+4) — lim X _

x—0 sin bx - (\/x—|—4—}—2) x—0 sin bx - (\/X+4+2) 14

25T

uklonjiv prekid
u totki x =0

X 1 1 1
=i : =i . : =
bt (sin5x \/x+4+2) <50 | sinbx VX F4+2

X

1 1 1

1 1
= | . - S ———
x50 Sinbx xS0 x14+2 5 A0rdt2 20

X g
sin ax

Im =a uvrstimo x =0
x—0 X
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Napomena

e Domena funkcije f(x) = Y222 je skup [—4, +00) iz kojeg su 30

sin 5x
izbalene nultotke nazivnika, tj. nultotke funkcije g(x) = sin5x

koje su veée od —4. Dakle, 2B

Df:[—4,+oo>\{§7r:kez,k>—6}. 20 -

e U tocki x = 0 funkcija f ima uklonjiv prekid. Ako funkciju f u > 15
tocki 0 dodefiniramo tako da stavimo f(0) = %, tada je funkcija f
neprekidna u to¢ki x = 0. 10

e U svim ostalim totkama oblika £7 (k € Z, k > —6, k #0)

5
funkcija f ima prekide druge vrste jer u tom sluaju je brojnik

razli¢it od 0 i nazivnik je jednak O pa su jednostrani limesi u tim | ‘ ‘ )
to¢kama jednaki +o0.
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y
x —3\*
21 Flx) = (x—2>
Zadatak 7
Izralunajte sljedece limese: s D = (=00,2) U[3, +00)
x—3 2x ’
a) lim - L B
RLUL o Ako je lim f(x) = lim f(x) = L,
tada kratko pisemo lim f(x) = L. ! '
b) lim (1 + sin X)zctgx B=eses prekid druge vrste
x—0 u totki x = 2
0.5
672 |
4 2 2 3 4 6 8 10 X
40/53 42/53
Rjesenje . x-—-3 lim 2x = 400 | 1\” b) | N - _ . 1
— = | 14 =) = lim(1+sinx)=1 lim(2ctgx) = £o© | 1 X =
a) XETOO X —2 1 x—r£oo X—I>r:|T:100 + X € X_>0( ) X_>0( ) XI_>rn()( - X) €
100
1 Yy x_3 2x x—3 2x \ZJJJ 1 ;
lim = lim 1+ -1) = lim (1 + sin x)>“* = lim (1 4 sin x)snx 28X 50X —
x—too \ X — 2 x—=+o0 X — 2 x—0 x—0
X—<z

svedemo na
zajedni&ki nazivnik

1 2x 1 %'2X-E
= lim (1 + ) = lim <1 + ) —
x—to0 X —2 x—to0 X —2

-1
= | lim <1 +

x—+o00

(1 —l—jako mali broj)reciproéna vrijednost tog jako malog broja tedi broju e

41/53

(an)m — anm

1 lim (2ctg x -sinx) lim (2. 95X . qin x
= [Ilm (1—|—SinX)sinx x=0 :exao( sin x ):
x—0
_ o im (2cosx) Q2050 _ 21 _ 2

e Kada je x jako mali broj, tada je sin x jako mali broj.

Sinx je recipro¢na vrijednost broja sin x.

(1 —|—jako mali broj)reciproéna vrijednost tog jako malog broja tedi broju e
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: 1\"
e Funkcija f(x) = (1 + sin x)2“%8* u svim to¢kama u kojima nije ( 2 lim (1+—-) =e

1 X 1 xXqx x—Fo0 X
1+—) = lim {(14——) } =
X X——400 X

definirana ima uklonjive prekide, tj. moZe se u njima dodefinirati lim
X—r+00

tako da bude neprekidna.

e U svim totkama oblika x = 2km za k € Z imamo neodredeni oblik 1\ X7, Nmx
— ; — atoo
1 koji je u ovom slu¢aju uvijek jednak e2. = Lﬂfpoo (1 + ;) } =e =+
e U svim totkama oblika x = (2k + 1)7 za k € Z imamo neodredeni
oblik 1°° koji je u ovom slu&aju uvijek jednak e=2. ,
. 1 X . 1 XX
e U svim to¢kama oblika x = 4k7+37r za k € Z (totke u kojima je XETOO (1 + ;) = XETOO Kl + ;) } =
1 + sinx = 0) imamo neodredeni oblik 0° koji je u ovom slu&aju
uvijek jednak 1. Racunanje takvog limesa pokazat ¢emo kasnije 1) X7 tim X
P , , =1 lim (14— =e =0
pomocu L'Hospitalovog pravila. X—r—00 X
44/53 46/53
Fx) = (L+sinx)*esx| | 1Y Zadatak 8
2 _4x+3
Ispitajte neprekidnost funkcije f(x) = %
| uklonjivi x
| prekidi Rjesenje
/ e Prirodna domena funkcije f je D =R\ {-1,1}.

U brojniku i nazivniku se nalaze polinomi, a polinomi su neprekidne
funkcije na svojoj prirodnoj domeni.

Kvocijent neprekidnih funkcija je neprekidna funkcija pa slijedi da
je f neprekidna funkcija na R\ {—1,1}.

U to¢kama —1 i 1 funkcija f nije definirana pa nema smisla

raspravljati o neprekidnosti funkcije f u tim to¢kama.

Medutim, pitamo se moZemo |i funkciju f dodefinirati u tim

to¢kama tako da ona bude u njima neprekidna.
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e Radunamo jednostrane limese u to¢ki x = —1. Kako ¢ak niti jedan
od tih limesa nije realni broj, zaklju€¢ujemo da funkcija f ima prekid
druge vrste u to¢ki x = —1. Drugim rije¢ima, kako god da
dodefiniramo funkciju f u to¢ki x = —1, ona ¢e u toj tocki uvijek
imati prekid druge vrste.

2
—4
im f) = lim I
x——1— x——1— x? —1
_(—1)2—4-(—1)+3_ 8
- Cr—1 o ™
_ _ x2—4x+3
xkg]l+ f(X) - X~|>ITH~ x2 -1 -
—1)2—4.(-1
(P -a ()43 8

(12 -1 0—

4853

U toc¢ki x = —1 funkcija f

x? —4x+3
5 f(x) =
3 41
1 41
-7 -5 -3 3 5 7 X

\ uklonjiv prekid

utocki x =1

ima prekid druge vrste
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e Rafunamo jednostrane limese u to¢ki x = 1. Zapravo ¢emo odmah
izraCunati obostrani limes u toj tocki.

x2 —4x 43
x2—-1

=1

= S |
x=1x+1 1+1 2
e Tada za jednostrane limese takoder vrijedi “T+ f(x)=-1i
X—r
lim f(x)=-1
x—1—

e Stoga funkcija f u tocki x = 1 ima uklonjiv prekid. Drugim
rije¢ima, ako funkciju f u to¢ki x = 1 dodefiniramo tako da
stavimo f(1) = —1, tada je funkcija f neprekidna u toj togki.
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Zadatak 9

Ispitajte neprekidnost funkcije g(x) =

x—1
x =1

RjeSenje

Prirodna domena funkcije g je D, = R\ {1}.

U brojniku i nazivniku se nalaze neprekidne funkcije.

Kvocijent neprekidnih funkcija je neprekidna funkcija pa slijedi da
je g neprekidna funkcija na R\ {1}.

U tocki 1 funkcija g nije definirana pa nema smisla raspravljati o
neprekidnosti funkcije g u toj tocki.

Medutim, pitamo se moZemo |i funkciju g dodefinirati u toj tocki
tako da ona bude u njoj neprekidna.

51/53




e Rafunamo jednostrane limese u to¢ki x = 1. RijeSimo se najprije
apsolutne vrijednosti kako bismo brZe odredili jednostrane limese.

-1
X , x—1>0
x—1 x—1 1, x>1
g(x) = = =
x — 1] x—1 ~1, x<1
. x—1<0
—(x-1)
XI—I>T— g(X) Py Xl—I>T— (_1) - _1 XI—I>T+g(X) Py XI—I>T+ 1 - 1
xjeblizulix <1 xjeblizulix>1

e Oba jednostrana limesa postoje, ali su medusobno razli¢iti. Stoga
funkcija g ima prekid prve vrste u to¢ki x = 1. Drugim rije¢ima,
kako god da dodefiniramo funkciju g u to¢ki x = 1, ona ¢e u toj
tocki uvijek imati prekid prve vrste (nikada nece biti neprekidna u

toj to&ki).
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x—1
g(x) = x—1| 1+ o
0.5 U tocki x =1 funkcija g
A — . .
ima prekid prve vrste
-2 -1 1 2 3 X
—0.5 +
-1
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